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Úlohy na vzorec V2 .

1.
∫
x3 dx

�e²ení.
∫
x3 dx = x3+1

3+1 + c = x4

4 + c

2.
∫ √

x dx

�e²ení.
∫ √

x dx =
∫
x

1
2 dx = x

3
2
3
2

+ c = 2
3

√
x3 + c

3.
∫

1
x5 dx

�e²ení.
∫

1
x5 dx =

∫
x−5 dx = x−5+1

−5+1 + c = x−4

−4 + c = 1
−4x4 + c

4.
∫

1
4√
x3

dx

�e²ení.
∫

1
4√
x3

dx =
∫

1

x
3
4
dx =

∫
x−

3
4 dx = x

1
4
1
4

+ c = 4 4
√
x+ c

5.
∫
x dx

�e²ení.
∫
x dx =

∫
x1 dx = x2

2 + c

6.
∫

1√
x
dx

�e²ení.
∫

1√
x
dx =

∫
1

x
1
2
dx =

∫
x−

1
2 dx = x

1
2
1
2

+ c = 2
√
x+ c

Úlohy na vzorec V7 .

1.
∫
6x dx

�e²ení.
∫
6x dx = 6x

ln 6 + c

2.
∫ (

1
3

)x
dx

�e²ení.
∫ (

1
3

)x
dx =

( 1
3)

x

ln 1
3

+ c

3.
∫
12x dx

�e²ení.
∫
12x dx = 12x

ln 12 + c
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Úlohy na vzorec V8 . (£itatel je derivace jmenovatele)

1.
∫

2x
x2−1

dx

�e²ení.
∫

2x
x2−1

dx
V8
= ln |x2 − 1|+ c

2.
∫

x
x2+5

dx

�e²ení.
∫

x
x2+5

dx
derivace jmenovatele je 2x, coº pot°ebujeme mít v £itateli

=
∫

2·x
2·(x2+5)

dx
P2
= 1

2 ·
∫

2·x
x2+5

dx
V8
= 1

2 ln |x
2 + 5|+ c

3.
∫

2x2

x3+2
dx

�e²ení.
∫

2x2

x3+2
dx

derivace jmenovatele je 3x2, coº pot°ebujeme mít v £itateli. nejd°íve P2 - konstanta 2 z £itatele p°ed integrál
= 2 ·

∫
x2

x3+2
dx = 2 ·

∫
3·x2

3·(x3+2)
dx

P2
= 2

3 ·
∫

3·x2

x3+2
dx

V8
=

= 2
3 ln |x

3 + 2|+ c

4.
∫

x4

1−x5 dx

�e²ení.
∫

x4

1−x5 dx
derivace jmenovatele je −5x4, coº pot°ebujeme mít v £itateli

=
∫ −5·x4

−5·(1−x5)
dx

P2
= 1

−5 ·
∫ −5·x4

1−x5 dx
V8
= −1

5 ln |1− x5|+ c

5.
∫

ex

ex−1 dx

�e²ení.
∫

ex

ex−1 dx
V8
= ln |ex − 1|+ c

6.
∫

sinx
4−cosx dx

�e²ení.
∫

sinx
4−cosx dx

derivace jmenovatele je (4− cosx)′ = (4)′ − (cosx)′ = (0)− (− sinx) = sinx, coº pot°ebujeme mít v £itateli. v £itateli jiº sinx máme, tedy pouºijeme p°ímo V8
=

= ln |4− cosx|+ c

7.
∫

1
3x−7 dx

�e²ení.
∫

1
3x−7 dx

derivace jmenovatele je 3, coº pot°ebujeme mít v £itateli
=

∫
3·1

3·(3x−7) dx
P2
= 1

3 ·
∫

3
3x−7 dx

V8
= 1

3 ln |3x− 7|+ c

8.
∫
tg x dx

�e²ení.
∫
tg x dx =

∫
sinx
cosx dx

derivace jmenovatele je − sinx, coº pot°ebujeme mít v £itateli
=

∫ −1·sinx
−1·cosx dx

P2
= 1

−1 ·
∫ − sinx

cosx dx
V8
= − ln | cosx|+ c

9.
∫
cotg x dx

�e²ení.
∫
cotg x dx =

∫
cosx
sinx dx

derivace jmenovatele je cosx, coº pot°ebujeme mít v £itateli. v £itateli jiº cosx máme, tedy pouºijeme p°ímo V8
= ln | sinx|+ c
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Úlohy na vzorec V9 . V9 je vºdy nakombinovaný s dal²ím vzorcem!!!

1.
∫
e2x+6 dx

�e²ení.
∫
e2x+6 dx

V9+V6
= 1

2e
2x+6 + c

2.
∫
e3x dx

�e²ení.
∫
e3x dx

V9+V6
= 1

3e
3x + c

3.
∫
e−x dx

�e²ení.
∫
e−x dx =

∫
e−1x+0 dx

V9+V6
= 1

−1e
−x + c

4.
∫
sin(6x− 8) dx

�e²ení.
∫
sin(6x− 8) dx

V9+V4
= 1

6(− cos(6x− 8)) + c

5.
∫
cos 2x dx

�e²ení.
∫
cos 2x dx

V9+V5
= 1

2 sin 2x+ c

6.
∫ √

5x− 1 dx

�e²ení.
∫ √

5x− 1 dx =
∫
(5x− 1)

1
2 dx

V9+V2
= 1

5
(5x−1)

3
2

3
2

= 1
5
2
3

√
(5x− 1)3 + c

7.
∫

1
(6x+5)8

dx

�e²ení.
∫

1
(6x+5)8

dx =
∫
(6x+ 5)−8 dx

V9+V2
= 1

6
(6x+5)−7

−7 + c

8.
∫

1
3√2x+1

dx

�e²ení.
∫

1
3√2x+1

dx =
∫

1

(2x+1)
1
3
dx =

∫
(2x+ 1)−

1
3 dx

V9+V2
= 1

2
(2x+1)

2
3

2
3

+ c = 1
2
3
2

3
√

(2x+ 1)2 + c

9.
∫
(7x− 3)4 dx

�e²ení.
∫
(7x− 3)4 dx

V9+V2
= 1

7
(7x−3)5

5 + c

10.
∫

1
cos2 4x

dx

�e²ení.
∫

1
cos2 4x

dx
V9+V11

= 1
4tg 4x+ c
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11.
∫

1
sin2(3x−12)

dx

�e²ení.
∫

1
sin2(3x−12)

dx
V9+V10

= 1
3(−cotg (3x− 12)) + c

Úlohy na vzorce V12 - V15 .

1.
∫

1
x2+4

dx

�e²ení.
∫

1
x2+4

dx
V12
= 1

2arctg
x
2 + c

2.
∫

1
9−x2 dx

�e²ení.
∫

1
9−x2 dx

V13
= 1

2·3 ln
∣∣∣3+x
3−x

∣∣∣+ c

3.
∫

1√
5−x2

dx

�e²ení.
∫

1√
5−x2

dx
V14
= arcsin x√

5
+ c

4.
∫

1√
x2+25

dx

�e²ení.
∫

1√
x2+25

dx
V15
= ln

∣∣∣x+
√
x2 + 25

∣∣∣+ c
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Úlohy na pravidlo P1 .

1.
∫
x9 + 9x − 1 dx

�e²ení.
∫
x9 + 9x − 1 dx

P1
=

∫
x9 dx+

∫
9x dx−

∫
1 dx

V2+V7+V1
= x10

10 + 9x

ln 9 − x+ c

2.
∫
sinx− cosx dx

�e²ení.
∫
sinx− cosx dx

P1
=

∫
sinx dx−

∫
cosx dx

V4+V5
= − cosx− sinx+ c

Úlohy na pravidlo P2 .

1.
∫
5x3 dx

�e²ení.
∫
5x3 dx

P2
= 5 ·

∫
x3 dx

V2
= 5 · x4

4 + c

2.
∫
2 cosx dx

�e²ení.
∫
2 cosx dx

P2
= 2 ·

∫
cosx dx

V5
= 2 · sinx+ c

Úlohy na pravidla P1 - P2 .

1.
∫
5 sinx− 13

16+x2 dx

�e²ení.
∫
5 sinx− 13

16+x2 dx
P1
=

∫
5 sinx dx−

∫
13

16+x2 dx
P2+P2
= 5 ·

∫
sinx dx− 13 ·

∫
1

16+x2 dx
V4+V12

= 5 · (− cosx)− 13 · 1
4arctg

x
4 + c

2.
∫

5
sin2 x

+ 4
x dx

�e²ení.
∫

5
sin2 x

+ 4
x dx

P1
=

∫
5

sin2 x
dx+

∫
4
x dx

P2+P2
= 5 ·

∫
1

sin2 x
dx+ 4 ·

∫
1
x dx

V10+V3
= 5 · (−cotg x) + 4 · ln |x|+ c

3.
∫
3x3 − 2

5√8x−3
dx

�e²ení.
∫
3x3 − 2

5√8x−3
dx

P1
=

∫
3x3 dx−

∫
2

5√8x−3
dx

P2+P2
= 3 ·

∫
x3 dx− 2 ·

∫
1

5√8x−3
dx = 3 ·

∫
x3 dx− 2 ·

∫
(8x− 3)−

1
5 dx

V2+(V9+V2)
=

= 3 · x4

4 − 2 · 1
8
(8x−3)

4
5

4
5

+ c



MATM � MATEMATIKA Neur£itý integrál - �E�ENÍ ÚLOH 7

Úlohy 1 .
1.

∫
(9x2 − 8x+ 7) dx

�e²ení.
∫
(9x2 − 8x+ 7) dx =

∫
9x2 dx−

∫
8x+ dx

∫
7 dx = 9x3

3 − 8x2

2 + 7x+ c

2.
∫
(3

4
√
x3 + 2 sinx) dx

�e²ení.
∫
(3

4
√
x3 + 2 sinx) dx =

∫
3

4
√
x3 dx+

∫
2 sinx dx = 3

∫
x

3
4 dx+ 2

∫
sinx dx = 3x

7
4
7
4

+ 2(− cosx) + c

3.
∫
(2− x)x3 dx

�e²ení.
∫
(2− x)x3 dx =

∫
2x3 − x4 dx =

∫
2x3 dx−

∫
x4 dx = 2x4

4 − x5

5 + c

4.
∫ √

x
(

2
x − 1√

x

)
dx

�e²ení.
∫ √

x
(

2
x − 1√

x

)
dx =

∫ 2
√
x

x −
√
x√
x
dx =

∫
2x

1
2

x1 − 1 dx =
∫
2x−

1
2 dx−

∫
1 dx = 2x

1
2
1
2

− x+ c

5.
∫

x2−4x+5√
x

dx

�e²ení.
∫

x2−4x+5√
x

dx =
∫

x2
√
x
− 4x√

x
+ 5√

x
dx =

∫
x2

x
1
2
− 4x1

x
1
2
+ 5

x
1
2
dx =

∫
x

3
2 − 4x

1
2 + 5x−

1
2 dx =

∫
x

3
2 dx−

∫
4x

1
2 dx+

∫
5x−

1
2 dx = x

5
2
5
2

− 4x
3
2
3
2

+ 5x
1
2
1
2

+ c

6.
∫ (x+3)2

x dx

�e²ení.
∫ (x+3)2

x dx =
∫

x2+6x+9
x dx =

∫
x2

x + 6x
x + 9

x dx =
∫
x+ 6 + 9

x dx =
∫
x dx+

∫
6 dx+

∫
9
x dx = x2

2 + 6x+ 9
∫

1
x dx = x2

2 + 6x+ 9 ln |x|+ c

7.
∫

x
5−3x2 dx

�e²ení.
∫

x
5−3x2 dx =

∫ −6·x
−6·(5−3x2)

dx = 1
−6

∫ −6·x
5−3x2 dx = 1

−6 ln |5− 3x2|+ c

8.
∫ 3x+ 3√x

x2 dx

�e²ení.
∫ 3x+ 3√x

x2 dx =
∫

3x
x2 +

3√x
x2 dx =

∫
3
x + x

1
3

x2 dx =
∫

3
x + x−

5
3 dx =

∫
3
x dx+

∫
x−

5
3 dx = 3

∫
1
x dx+

∫
x−

5
3 dx = 3 ln |x|+ x− 2

3

− 2
3

+ c

9.
∫

x
x2−3

dx

�e²ení.
∫

x
x2−3

dx =
∫

2·x
2·(x2−3)

dx = 1
2

∫
2·x

x2−3
dx = 1

2 ln |x
2 − 3|+ c

10.
∫

x
x+2 dx

�e²ení.
∫

x
x+2 dx

neryze lomená funkce (£itatel a jmenovatel mají stejný stupe¬) - nejd°íve vyd¥líme £itatel jmenovatelem
=

∫
1− 2

x+2 dx =
∫
1 dx−

∫
2

x+2 dx = x− 2
∫

1
x+2 dx

V8
=

= x− 2 ln |x+ 2|+ c
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11.
∫

x2

x+3 dx

�e²ení.
∫

x2

x+3 dx
neryze lomená funkce (£itatel má v¥t²í stupe¬ neº jmenovatel ) - nejd°íve vyd¥líme £itatel jmenovatelem

=
∫
x− 3 + 9

x+3 dx =
∫
x dx−

∫
3 dx+

∫
9

x+3 dx =

= x2

2 − 3
∫
1 dx+ 9

∫
1

x+3 dx = x2

2 − 3x+ 9 ln |x+ 3|+ c

12.
∫

x3−2
x2 dx

�e²ení.
∫

x3−2
x2 dx

neryze lomená funkce (£itatel má v¥t²í stupe¬ neº jmenovatel ) - nejd°íve vyd¥líme £itatel jmenovatelem
=

∫
x− 2

x2 dx =
∫
x dx−

∫
2
x2 dx = x2

2 − 2
∫
x−2 dx =

= x2

2 − 2x−1

−1 + c = x2

2 + 2
x + c

13.
∫

x2+4x+5
x−1 dx

�e²ení.
∫

x2+4x+5
x−1 dx

neryze lomená funkce (£itatel má v¥t²í stupe¬ neº jmenovatel ) - nejd°íve vyd¥líme £itatel jmenovatelem
=

∫
x+ 5 + 10

x−1 dx =
∫
x dx+

∫
5 dx+

∫
10
x−1 dx =

= x2

2 + 5
∫
1 dx+ 10

∫
1

x−1 dx = x2

2 + 5x+ 10 ln |x− 1|+ c

14.
∫

3x3+x
x+1 dx

�e²ení.
∫

3x3+x
x+1 dx

neryze lomená funkce (£itatel má v¥t²í stupe¬ neº jmenovatel ) - nejd°íve vyd¥líme £itatel jmenovatelem
=

∫
3x2 − 3x+ 4− 4

x+1 dx =

=
∫
3x2 dx−

∫
3x dx+

∫
4 dx−

∫
4

x+1 dx = 3
∫
x2 dx− 3

∫
x dx+ 4

∫
1 dx− 4

∫
1

x+1 dx = 3x3

3 − 3x2

2 + 4x− 4 ln |x+ 1|+ c

15.
∫

6x2

x3−1
dx

�e²ení.
∫

6x2

x3−1
dx = 6

∫
x2

x3−1
dx = 6

∫
3·x2

3·(x3−1)
dx = 6

3

∫
3x2

x3−1
dx = 2 ln |x3 − 1|+ c

16.
∫

4x2+2x+1
x−4 dx

�e²ení.
∫

4x2+2x+1
x−4 dx

neryze lomená funkce (£itatel má v¥t²í stupe¬ neº jmenovatel ) - nejd°íve vyd¥líme £itatel jmenovatelem
=

∫
4x+18+ 73

x−4 dx =
∫
4x dx+

∫
18 dx+

∫
73
x−4 dx =

= 4
∫
x dx+ 18

∫
1 dx+ 73

∫
1

x−4 dx = 4x2

2 + 18x+ 73 ln |x− 4|+ c

17.
∫
(tg x+ cotg x) dx

�e²ení.
∫
(tg x+cotg x) dx =

∫
tg x dx+

∫
cotg x dx =

∫
sinx
cosx dx+

∫
cosx
sinx dx =

∫ −1·sinx
−1·cosx dx+ ln | sinx| = −

∫ − sinx
cosx dx+ ln | sinx| = − ln | cosx|+ ln | sinx|+ c

18.
∫

1
cos2(4x+9)

dx

�e²ení.
∫

1
cos2(4x+9)

dx = 1
4tg (4x+ 9) + c

19.
∫ (

x
x2+5

− x2+5
x

)
dx

�e²ení.
∫ (

x
x2+5

− x2+5
x

)
dx =

∫
x

x2+5
dx−

∫
x2+5
x dx

druhý integrál je neryze lomená funkce (£itatel má v¥t²í stupe¬ neº jmenovatel ) - nejd°íve vyd¥líme £itatel jmenovatelem
=
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= 1
2

∫
2x

x2+5
dx−

∫
x+ 5

x dx = 1
2 ln |x

2 + 5| −
∫
x dx−

∫
5
x dx = 1

2 ln |x
2 + 5| − x2

2 − 5 ln |x|+ c

20.
∫

3
x2+8x

dx

�e²ení.
∫

3
x2+8x

dx
jmenovatel musíme doplnit na £tverec

=
∫

3
(x+4)2−16

dx = 3
∫

1
(x+4)2−16

dx = −3
∫

1
16−(x+4)2

dx
V9+V13

= −3 · 1
1 · 1

2·4 ln
∣∣∣4+(x+4)
4−(x+4)

∣∣∣+ c

21.
∫

1√
2+3x

dx

�e²ení.
∫

1√
2+3x

dx =
∫
(3x+ 2)−

1
2 dx

V9+V2
= 1

3
(3x+2)

1
2

1
2

+ c

22.
∫
cotg2x dx

�e²ení.
∫
cotg2x dx =

∫
cos2 x
sin2 x

dx =
∫

1−sin2 x
sin2 x

dx =
∫

1
sin2 x

− 1 dx = −cotg x− x+ c

23.
∫

8√
x2−4x+6

dx

�e²ení.
∫

8√
x2−4x+6

dx
jmenovatel musíme doplnit na £tverec

=
∫

8√
(x−2)2−4+6

dx = 8
∫

1√
(x−2)2+2

dx
V9+V15

= 8 · 1
1 · ln |(x− 2) +

√
(x− 2)2 + 2|+ c

24.
∫ (

25x − 2 cos 6x
)
dx

�e²ení.
∫ (

25x − 2 cos 6x
)
dx =

∫
25x dx−

∫
2 cos 6x dx

V9+V7
= 1

5 · 25x

ln 2 − 2
∫
cos 6x dx

V9+V5
= 1

5 · 25x

ln 2 − 2 · 1
6 sin 6x+ c


