Priklad 1: Urcete defini¢ni obor funkce y = v x> —=5x+6 +2In(x +5) .
Reseni : Vyraz pod odmocninou musi byt nezaporny a argument logaritmické funkce musi byt kladny.
Tedy x> —=5x+6>0 a x+5>0.Ob& podminky musi pfitom platit soudasné.

a) Kvadratickou nerovnici x> —5x+6 >0 budeme fesit graficky.
Urc¢ime koteny kvadratického vyrazu (rozkladem nebo pomoci vzorce) :

X' =5x+6=(x-3)(x-2)=>x,=2,x,=3

Vzhledem k tomu, Ze koeficient u x° je kladny, jde o parabolu otevienou nahoru.
10 1 2 3 4 5
Tedy D, =(-%,2)U(3,0).

b) Resenim linearni nerovnice x+5>0 dostaneme x >—5.
Tedy D, =(-5,).
Defini¢ni obor zadané funkce dostaneme jako prinik intervald D, a D, : D=D, ND, = (—5,2> u<3,oo) .
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Priklad 2: Urcete defini¢ni obor funkce y = p +In(x+3).
\/ X—

Reseni : Vyraz pod odmocninou je neziporny a argument logaritmické funkce musi byt kladny.
x+2

Tedy >0 A x+3>0.

x—1

a) Najdeme nulové body zlomku x+2 (Jsou to hodnoty x, =-2 a x, =1) a ur¢ime znaménko zlomku na

intervalech (—oo,—2>, <— 2,1), (1,00) :

Tedy D, =(—0,—2)uU(l,).
b) Resenim linearni nerovnice x+3 >0 dostaneme x >—3.
Tedy D, =(-3,o).

Defini¢ni obor zadané funkce dostaneme jako prinik intervalt D, a D,.

Celkem D =(-3,-2)U(1, +). 32 1

Priklad 3: Urcete defini¢ni obor funkce y =

In(l—) +Vx+2.

ReSeni : Vyraz ve jmenovateli se nesmi rovnat nule, argument logaritmické funkce musi byt kladny a vyraz
pod odmocninou musi byt nezaporny.

Tedy In(I-x)#0A(1-x)>0 A (x+2)2>0.

a) Logaritmus se rovna nule, pokud argument je roven jedné. Tedy In(l-x)z0<1-x#1< x#0.

b) Resenim linearni nerovnice 1—x >0 dostaneme x <1.

¢) Resenim linearni nerovnice x+2 >0 dostaneme x > 2.



Celkem D =(-2,0)U(0,1). -2 01
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Piiklad 4: Uréete definiéni obor funkce y = In(x*> —4x) +e*"' — 2arcsmT.
Reseni : Argument logaritmické funkce musi byt kladny, exponencilni funkce je definovana pro viechna
redlna Cisla a argument funkce arkussinus musi lezet v intervalu <— 1,1> .

a) Kvadratickou nerovnici x> —4x >0 budeme fesit graficky.
Rozkladem ur&ime koteny kvadratického vyrazu : x* —4x=x(x-4)=x, =0, x, =4 .

Vzhledem k tomu, Ze koeficient u x* je kladny, jde o parabolu otevienou nahoru.
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Tedy D, =(-,0)uU(4,0).

b) Pro argument funkce arcsinxT+1 musi platit —1< xT-i-l <1.

V tomto piipad¢ Ize ob¢ nerovnice fesit najednou : —1< XTH <1 /.4
-4<x+1<4
-5<x<3
Tedy D,=(-53).
— -
Celkem D =(-5,0). - ©o3 4

Priklad 5: Urcete defini¢ni obor funkce. y =3/ x +2 —arccos al 5
x —

ReSeni : Odmocnina lichého stupné je definovana pro vSechna redlna Cisla a argument funkce arkuskosinus

musi leZet v intervalu <— 1,1> . Musi tedy platit —1< —* <.
x —

Vzhledem k tomu, ze v tomto pfipad¢ neni mozné ob¢€ nerovnice vyndsobit vyrazem x—2 (museli bychom
provadét diskusi je-li kladny nebo zéporny), budeme fesit kazdou z nerovnic zvlast’.

a) —1<—>

x=2’
0< al +1,

x—2
0< 2x—2.
x—2

Najdeme nulové body zlomku (jsou to hodnoty x, =1 a x, =2) a ur¢ime znaménko zlomku na

intervalech (—oo,1>, <1,2), (2,00) :
+ +

1 - 2
Tedy D, =(-,1)U(2,00).
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-1<0,

<0.

: 2. :
Najdeme nulové body zlomku —— (je to hodnota x =2 ) a ur¢ime znaménko zlomku na intervalech
x f—

(—0,2), (2,0) :
+

Tedy D, =(-0,0).
Defini¢ni obor zadané funkce dostaneme jako prinik intervald D, a D,. Celkem tedy D = (—oo, 1> .
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Priklad 6: Urcete defini¢ni obor funkce y = ln(ln(l 6—2x—x’ ))+ arctg 3x.
Reseni : Argument logaritmické funkce musi byt kladny, tedy ln(l 6—2x—x’ )> 0al6—2x—x">0.
Logaritmus je kladny, pokud argument je vétsi nez jedna, tedy 16 —2x —x* > 1. Porovnanim obou podminek

vidime, Ze sta¢i fesit pouze tuto nerovnici. Nejprve ji upravime na tvar 0> x> +2x—15.
Ur¢ime koteny kvadratického vyrazu (rozkladem nebo pomoci vzorce) :

¥ +2x-15=(x-3)(x+5)=x, =-5,x, =3

Vzhledem k tomu, Ze koeficient u x” je kladny, jde o parabolu otevienou nahoru.

_ \/3
Tedy D=(-5,3).




