
Př́ıklady: Dvojný integrál

Základy vyšš́ı matematiky (ZMTL), LDF MENDELU

Dvojný integrál na obdélńıku

1.

∫∫
R

y2

1 + x2
dxdy, kde R = [0, 1]× [−1, 3] [

7π

3
]

2.

∫∫
R

x2

y2
dxdy, kde R = [−2, 1]× [1, 3] [2]

3.

∫∫
R

x

3
dxdy, kde R = [2, 3]× [0, 6] [5]

4.

∫∫
R

√
y dxdy, kde R = [0,

1

2
]× [9, 27] [27

√
3− 9]

5.

∫∫
R

ex+y dxdy, kde R = [0, 1]× [0, 2] [e3 − e2 − e+ 1]

6.

∫∫
R

(x2 + 2y) dxdy, kde R = [0, 1]× [0, 2] [
14

3
]

7.

∫∫
R

1

(x+ y)2
dxdy, kde R = [0, 3]× [2, 3] [ln

5

4
]

8.

∫∫
R

cos(x+ 2y) dxdy, kde R = [0, π]× [0,
π

2
] [−2]

Dvojný integrál na obecné uzavřené oblasti

1.

∫∫
Ω

(y − x) dxdy, kde Ω je rovnoběžńık s vrcholy (−2, 0), (0, 0), (1, 1), (−1, 1) [2]

2.

∫∫
Ω

sin(x+ y) dxdy, kde Ω je trojúhelńık s vrcholy (0, 0), (
π

2
, 0), (

π

2
,
π

2
) [1]

3.

∫∫
Ω

x2y dxdy, kde Ω je trojúhelńık s vrcholy (1, 1), (2, 1), (1, 2) [
71

60
]

4.

∫∫
Ω

(x+ y) dxdy, kde Ω je množina omezená křivkami y = x2, y = x [
3

20
]

5.

∫∫
Ω

(x− 2y) dxdy, kde Ω je množina omezená křivkami y =
1

x
pro x > 0, x+ y =

5

2
[− 9

16
]



6.

∫∫
Ω

xy dxdy, kde Ω je trojúhelńık vymezený př́ımkami y = 0, y = x, y = 2− x [
1

3
]

7.

∫∫
Ω

x2

y2
dxdy, kde Ω je množina omezená křivkami x = 2, y = x, y =

1

x
[
9

4
]

8.

∫∫
Ω

(2y +
√
x) dxdy, kde Ω je množina omezená křivkami y =

√
x, y = 1/x, x = 4 [

49

4
]

Transformace do polárńıch souřadnic

1.

∫∫
Ω

√
x2 + y2 dxdy, Ω : x2 + y2 ≤ 4, x ≥ 0, y ≥ 0 [

4

3
π]

2.

∫∫
Ω

2(x2 + y2) dxdy, Ω : x2 + y2 ≤ 4, x2 + y2 ≥ 1, y ≥ |x| [
15

4
π]

3.

∫∫
Ω

(x2 − x+ y2) dxdy, Ω : x2 + y2 ≤ 9 [
81

2
π]

4.

∫∫
Ω

x dxdy, Ω : x2 + y2 ≤ 4, x ≥ 0, y ≥ x [
8

3
(1−

√
2

2
)]

5.

∫∫
Ω

1

x2 + y2 + 1
dxdy, Ω : x2 + y2 ≤ 4, x2 + y2 ≥ 1, y ≥ −x, x ≤ 0 [

π

8
ln

5

2
]

6.

∫∫
Ω

y√
x2 + y2

dxdy, Ω : x2 + y2 ≤ 4, x2 + y2 ≥ 2, y ≥ x, y ≤ 0 [

√
2

2
+ 1]

7.

∫∫
Ω

x+ y√
x2 + y2

dxdy, Ω : x2 + y2 ≤ 9, x2 + y2 ≥ 1, y ≥ x, x ≥ 0 [4]


